
レポート問題７ (関数方程式第１) Nov. 19, 2008 (Wed.)

1 D(Rn) ⊆ S(Rn) ⊆ L1(Rn) を示せ．

2 テスト関数の列 φ, φj ∈ D(Rn) (j = 1, 2, 3, . . . ) に対して，

lim
j→∞

φj = φ in D(Rn) =⇒ lim
j→∞

φj = φ in S(Rn)

を示せ．

3 超関数としての次の極限を証明せよ．

(1) lim
j→∞

sin jx = 0 in D′(R)

(2) lim
j→∞

(sin jx)2 =
1

2
in D′(R)

注意：超関数に対しては一般に積が定義出来ないが，仮に定義できる場合で
も， lim

j→∞
Tj = T in D′(Ω) かつ lim

j→∞
Sj = S in D′(Ω) のとき lim

j→∞
TjSj = TS が

成り立つとは限らない，ということが上の例から分かる．
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