
練習問題４ (数学３Ｂ・レポート提出用)

1 以下で定められる関数 f が区間 Iで一様連続であるかどうかを判定せよ．

(1) f(x) = sin 1
x
, I = (0,∞)

(2) f(x) = x sin 1
x
, I = (0, 1]

(3) f(x) = x2, I = [0,∞)

2 非負整数 nに対して，Jn :=

∫ π/2

0

sinn xdxとおく．このとき，以下の問に答

えよ．

(1) Jn = n−1
n
Jn−2 (n ≥ 2)が成り立つことを示せ．

(2) Jnを求めよ．

(3) J2n+1 < J2n < J2n−1 (n ≥ 1)が成り立つことを示し，(2)の結果を用い

て次のWallis（ウォリス）の公式 lim
n→∞

22n√
n

(n!)2

(2n)!
=

√
πを証明せよ．


